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Supponiamo di voler calcolare I'inversa della matrice quadrata A di dimensione (4x4) riportata qui sopra, per prima cosa dobbiamo accertarci che la matrice sia NON
singolare ovvero che il suo determinate sia diverso da O:

det A#0 Il Teorema di Laplace afferma: “Data una matrice quadrata di ordine n, il suo determinante &
[ 0 3 0| uguale alla somma dei prodotti degli elementi di una qualsiasi riga (o colonna) per i rispettivi
1 5 7 1 complementi algebrici“.
A= 2 1 8 8 Il complemento algebrico dell’elemento aij appartenente alla matrice M, é il determinante
1 4 3 9 della matrice che si ottiene cancellando la i-esima riga e la j-esima colonna dalla matrice M,
preso con il segno + se i+j e pari, segno — se i+j e dispari.

detA=ap® Air+ane A+ aiz® Aiz+ane Au

—o0—3 o) +—f—3—0 03— +—6—3—0
- 5 7 1 -1 7 1 -1 5 1 -1 5 7
1 8 -8 2 8 -8 2 1 -8 2 1 8 -
-4 -3 9 1 - -3 9 1 -4 - 9 1 -4 -3
7 1 -1 7 1 -1 5 1 -1 5 7
detA=1e(-1)"* e 1 8 -8| + Qe(-1)"2e (2 8 -8| 4+ 3e(-1)*e |2 1 -8| 4+ Qe(-1)*e 2 1 8
-4 -3 9 1 -3 9 1 -4 9 1 4 -3
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(508¢9) + (7¢(-8)*(-4)) + (101e(-3)) — ((-4)*8e1) — ((-3)*(-8)*5) — (9°1e7) =360 + 224 -3 + 32 - 120 - 63 = 430
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((-1)219) + (5¢(-8)*1) + (12¢(-4)) -

Minore di ordine 3, posso utilizzare la
comoda regola di Sarrus (solo per
matrici quadrate 3x3).

Adesso possiamo calcolare agevolmente il determinante della matrice A:

det A=1e(-1)20430+3 e (-1)*e (-116) = 82

Ora accertato che det A # 0 passiamo a calcolare la matrice avente per elementi i complementi algebrici:
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(Lelel)—((-4)e(-8)e(-1)) —(9¢2¢5)=—-9-40-8-1+32-90=-116

- det( A)

-(_‘rJf[::lll )

C'oflaszy)

(-1”_{[”“.1)

(-1r.lf|:4'4'1.3;|
C'oflazz)

(-1""_{[”.”.3:'

(-1""_#-[”1.”;'
(-1”f[”3..l|:|

(-1”f['r'!.'l..'l ;I

= (-1)7" o ((50829) + (7¢(-8)*(-4)) + (11e(-3)) — ((-4)*8°1) -

=(-1)%2 o (((-1)*829) + (7+(-8)*(1)) + (1222(-3)) -

=(-1)"2 o (((-1)*129) + (52(-8)*(1)) + (1222(-4)) -

((-3)*(-8)*5) — (91e7)) =430

(1+801) = ((-3)*(-8)+(-1) — (9+207)) = 244

(1e101) - ((-4)+(-8)#(-1)) - (99225)) = -116

= (-1)"* o (((-1)*1e(-3)) + (52821) + (702(-4)) — (1217) — ((-4)*8¢(-1)) — ((-3)*2°5)) = 22

=(-1)"* ¢ ((028#9) + (3(-8)*(-4)) + (0°1(-3)) - ((-4)*820) — ((-3)*(-8)*0) — (9+1°3)) = -69




A22 = (_1)2+2 °

A23 = (_1)2+3 °

A24 = (_1)2+4 °

A31 = (_1)3+1 °

A32 = (_1)3+2 °

Ass = (_1)3+3 °

A34 - (_1)3+4 °

A41 = (_1)4+1 °

A42 = (_1)4+2 °

A43 = (_1)4+3 °

A44 = (_1)4+4 °
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=(-1) o ((128#9) + (3¢(-8)*1) + (0°22(-3)) — ((1)*820) — ((-3)*(-8)*1) — (9*223)] = -30

= (-1 + ((1019) + (0s(-8)1) + (0922(-4)) — (14120) — ((-4)#(-8)+1) — (9+220)) = 23

=(-1)** o ((1o1e(-3)) + (0#821) + (302#(-4)) — (1e1e3) — ((-4)*8+1) — ((-3)+220)) = 2

= (1) o ((0+749) + (3+1(-4)) + (0+54(-3)) = ((-4)#7+0) — ((-3)#120) - (9+543)) = -147

=(-1)>2 o ((107#9) + (301e1) + (0e(-1)#(-3)) — (12720) — ((-3)*121) — (9*(-1)3)) = -96

=(-1)> o ((1#599) + (0e1e1) + (0e(-1)#(-4)) — (1#5¢0) — ((-4)#11) — (9+(-1)*0)) = 49

= ()" o ((1050(:3)) + (0+7+1) + (3(-1)#(-4) = (105#3) = (-4)#7+1) = ((-3)#(-1)+0)) = -10

= (-1)* ¢ (0#7#(-8)) + (30101) + (0e508) — (170) — (8+1#0) — ((-8)#53)) = -123

=(-1)"2 o ((127#(-8)) + (32122) + (0¢(-1)#8) — (20720) — (8e1e1) — ((-8)*(-1)3)) = -82

= (-1)2 o ((1#52(-8)) + (0°122) + (0e(-1)*1) — (205¢0) — (1e1e1) - ((-8)*(-1)0)) = 41

= (-1)*4 o ((10508) + (0#792) + (38(-1)1) — (29503) — (1e7#1) - (8¢(-1)+0)) = O



430 244 -116 22
-69 -30 23 2
-147 9% 49 -10
-123 82 41 0

430 -69 -147 -123
c_ | 244 -30 -96 -82
-116 23 49 41
22 2 -10 0

430 69  -147 -123 5,244 -0,841 -1,793
4 244 30 96  -82 2,976 -0,366 -1,171
Al= 1/82 e =

116 23 49 41 -1,415 0,280 0,598

22 2 -10 0 0,268 0,024 -0,122

Facciamo ora la prova del nove sappiamo infatti che:

AleA=]; AeAl=]
5,244 -0,841 -1,793 -1,5 1 0 3 1
2,976 -0,366 -1,171 -1 . -1 5 7 1 ) 0
-1,415 0,280 0,598 0,5 2 1 8 -8 B 0
0,268 0,024 -0,122 0 1 -4 -3 9 0
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